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Aufgabe 35 Wir definieren ∂̄∗ = −∗̄ ∂̄ ∗̄. Man zeige ∂̄∗ = − ∗ ∂ ∗.

(4 Punkte)

Aufgabe 36 Sei (X, h) eine hermitesche komplexe Mannigfaltigkeit. Zur
Erinnerung: Für α, β ∈ Amc (X) definiert man

(α, β) =

∫
X

α ∧ ∗β̄.

Man zeige (∂̄α, β) = (α, ∂̄∗β).

(4 Punkte)

Aufgabe 37 Sei C̄ die Riemannsche Zahlenkugel mit den Standardkarten

ϕ : C̄− {0} → C, ϕ(z) = z,

ψ : C̄− {∞} → C, ψ(z) =
1

z
=: w.

Gegeben seien zwei Funktionen f, g : C→ C.

1. Was ist die Bedingung dafür, dass eine Funktion h : C̄ → C existiert
mit hϕ = f, hψ = g?

2. Was ist die Bedingung dafür, dass es ein Differential ω vom Typ (1, 0)
auf C̄ gibt, dessen Komponenten durch fdz und gdw gegeben sind?

(4 Punkte)
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Aufgabe 38 Sei U ⊂ Cn offen. Man betrachte eine n × n-Matrix (hij)
von differenzierbaren Funktionen auf U , welche in jedem Punkt hermitesch
und positiv definit ist. Man zeige, dass es auf U eine eindeutig bestimmte
hermitesche Metrik h gibt, so dass die dazu assoziierte Differentialform vom
Grad 2 von der Gestalt

i

2

∑
1≤i,j≤n

hijdzi ∧ dz̄j

ist.

(4 Punkte)
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