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Aufgabe 28 Auf dem C" betrachten wir die Funktion
f(z1,ooszn) =log(1 4+ 2121 + . . . 2,20).

Man berechne die Differentialformen
w1 = Of, wy = 0f, wsy = 00f.

Was sind dws und dws? Fiir U = {(z;) € C" | 21 # 0} sei ¢ : U — U definiert
durch

O(21y. 0y 2n) = <i 2 ,Z—n)

21 ’ 21 ’ 21
Man berechne ¢*ws.

(4 Punkte)

Aufgabe 29 Sei C die Riemannsche Zahlenkugel. Man zeige Q!(C) = 0.
(4 Punkte)

Aufgabe 30 (a) Zeige, dass Z = {[z,y,z,w] € P}(C) | zy = zw} eine
komplexe Mannigfaltigkeit ist.

(b) Zeige, dass die Abbildung
¢: X =PC) x P'(C) — P3(C), ([a,b], [c,d]) — [ac, bd, ad, bc]

einen Isomorphismus von komplexen Mannigfaltigkeiten X ~ Z induziert.

(4 Punkte)



Aufgabe 31 (a) Zeige, dass die Fermat-Kubik
K ={[z,y,z,w] € P*(C) | 2* + 3y + 2* + w’* = 0}

eine kompakte komplexe Mannigfaltigkeit ist.

(b) Eine Teilmenge C' C P*(C) heifit Gerade, falls das Urbild in C*** — {0}
ein komplexer zweidimensionaler Untervektorraum (ohne Nullpunkt) ist. Auf
K liegen die 27 Geraden L;;;(0 < 4,7,k < 2) mit

LOjk = {[CL, _Cjaa ba _Ckb] ‘ [a7 b] € ]P)l((c)}
Lyji, = {[a, b, —¢?a, —C*¥] | [a,}] € P'(C)}
Lij - {[CL, b7 _Ckb7 _Cja’] | [av b] € PI(C)}
mit ¢ = exp(%). Zeige, dass sich jede Gerade mit genau 10 anderen Geraden

schneidet.

(4 Punkte)



