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Im Folgenden sei A stets ein kommutativer Ring mit 1.

Aufgabe 1. (Einheiten und nilpotente Elemente)
Sei x € A nilpotent. Zeigen Sie, dass 1 + x eine Einheit in A ist. Folgern Sie daraus, dass die
Summe eines nilpotenten Elementes und einer Einheit wiederum eine Einheit ist. (6P)

Aufgabe 2. (Einheiten in Polynomringen)

Sei A[T] der Polynomring {iber A in der Unbestimmten T und f = ag + a1 + - -- + a,T™ € A[T]
ein Polynom. Zeigen Sie, dass f genau dann eine Einheit in A[T] ist, wenn ag eine Einheit in A
ist und die Koeffizienten a1, ..., a, nilpotent sind. (jede Richtung 3P)

Hinweis: Betrachten Sie fiir eine Richtung zunéichst den Fall, dass A nullteilerfrei ist. Der allge-
meine Fall 1dsst sich auf diesen Spezialfall reduzieren, indem man das Bild von f in A/p[T] fiir
alle Primideale p von A betrachtet. Fiir die andere Richtung verwende man Aufgabe 1.
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