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Aufgabe 1. Sei G eine endlich erzeugte hyperbolische Gruppe. Dann induziert
die Linkstranslationswirkung von G auf G eine G-Wirkung auf dem Gromov-Rand
∂∞G von G. Welche der folgenden Aussagen sind wahr? Begründen Sie jeweils kurz
Ihre Antwort.

1. Die Linkstranslationswirkung von F2 auf ∂∞F2 ist frei.

2. Sei x ∈ ∂∞F2. Dann ist F2 · x der gesamte Rand ∂∞F2.

Aufgabe 2. (Visibilität) Sei X ein eigentlicher hyperbolischer metrischer Raum,
und seien ξ+ 6= ξ− ∈ ∂∞X. Zeigen Sie, dass eine Geodäte γ(−∞,∞)→ X existiert,
so dass [γ|[0,∞)] = ξ+, [γ|(−∞,0]] = ξ−.

Aufgabe 3. Zeigen Sie, dass keine hyperbolische Gruppe G existiert mit

|∂∞G| = 1.

Aufgabe 4. 1. Geben Sie ein Beispiel eines hyperbolischen Raumes X, der
nicht beschränkt ist, so dass ∂∞X = ∅.

2. Sei G eine endlich erzeugte, hyperbolische Gruppe. Zeigen Sie, dass G endlich
ist, genau dann wenn ∂∞G = ∅.

Aufgabe 5. Wir betrachten X = R2 zusammen mit der 0-hyperbolischen Metrik
aus Blatt 8.

1. Sei γ : [0,∞)→ X, t 7→ (0, t). Zeigen Sie, dass [γ] diskret in ∂∞X liegt.

2. Sind die metrischen Räume X und H2 quasi-isometrisch? Finden Sie zwei
verschiedene Begründungen für Ihre Antwort.


