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Aufgabe 41. (6 Punkte)
Ist k ein unendlicher Körper und X = P1

k, so gibt es weder in der Kategorie der
quasikohärenten OX -Moduln noch in der Kategorie der kohärenten OX -Moduln ein
projektives Objekt P mit P −→ OX −→ 0 exakt.

Aufgabe 42. (6 Punkte)
Sei X ein noethersches Schema, auf dem jede kohärente Garbe Quotient einer lokal
freien Garbe ist. Dann ist E xt•(−,G) für jeden OX -Modul ein kontravarianter uni-
verseller δ-Funktor von der Kategorie der kohärenten Garben auf X in die Kategorie
der Garben auf X.

Aufgabe 43. (6 Punkte)
Sei X = SpecR ein affines noethersches Schema und M,N zwei R-Moduln, wobei
M endlich erzeugt ist. Dann gibt es für alle i Isomorphismen

ExtiOX
(M̃, Ñ) ∼= ExtiR(M,N)

und
E xtiOX

(M̃, Ñ) ∼= ExtiR(M,N )̃.

Aufgabe 44. (6 Punkte)
Ist X ein projektives Schema über einem noetherschen Ring und

F1 −→ F2 −→ F3 −→ . . . −→ Fk

eine exakte Sequenz kohärenter Garben auf X, dann ist für n ≫ 0 auch die Sequenz

Γ(X,F1(n)) −→ Γ(X,F2(n)) −→ Γ(X,F3(n)) −→ . . . −→ Γ(X,Fk(n))

exakt.


