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Sei X ein topologischer Raum, {4 = (U;);¢s eine offene Uberdeckung von X und F
eine Garbe abelscher Gruppen auf X. Die Menge I sei total geordnet. Fiir Indizes
10, ...,% € I schreibe U;, statt U;, N---NU;, .

Setze jetzt fiir k > 0
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und definiere fiir « € C*(4, F) das Element da € C**1 (8, F) via
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Oft schreiben wir auch oD ings SV Qg iy iy i -

Aufgabe 29. (3-2 Punkte)
(i) dod: C*(U, F) — CF+2(4U, F) ist fiir k£ > 0 die Nullabbildung.
(i) HE(U, —): F li(lirg:: g:,(%(gﬂkg:((gg) ist fur £ > 0 ein Funktor mit Wer-
ten in der Kategorie abelscher Gruppen.

(iil) HO(YU, —) = T(X, —).

Aufgabe 30. (3-2 Punkte)
(i) Gibt es einen Index i € I mit U; = X, so ist H* (4, —) = 0 fiir k > 1.
(ii) Es gibt nicht immer die Méglichkeit, der Familie H*(4, —) die Struktur eines
é-Funktors zu geben.

(iii) Finde einen Raum X und zwei Uberdeckungen 4 und 2, sodass H*® (4, —) %
H*(T, -).

Aufgabe 31. (6 Punkte)

Sei X = Spec R ein affines Schema, F ein quasikohdrenter Ox-Modul und il eine
Uberdeckung von X durch offene Mengen der Form U; = D(g;) mit g; € R. Dann
ist H*(U,F) =0 fiir k > 1.

Aufgabe 32. (6 Punkte)
Sei X ein topologischer Raum und 4 eine Uberdeckung von X. Fiir V C X offen
bezeichne mit vy : V' — X die Inklusion und setze

k _
FUF) = [ (w, . )-F

Es gibt einen in F funktoriellen Garbenmorphismus e: F — ¢°(4, F) und in F
funktorielle Garbenmorphismen d: €% (8, F) — €**1(4, F), sodass die folgende
Sequenz exakt ist:

0— F -6 F) -5 ¢ (1l F) -5 € W F) — ...



