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Aufgabe 1 (3 Punkte)

Sei D ⊂ C ein Gebiet und f : D → C holomorph. Zeigen Sie die Äquivalenz der folgenden
beiden Aussagen:

(i) f (z) = aebz (∀z ∈ D) mit Konstanten a,b ∈C,

(ii) f ′(z) = b f (z) (∀z ∈ D) mit einer Konstanten b ∈C.

Aufgabe 2 (3 Punkte)

Zeigen Sie die Gleichung

−Log(1− z) = ∑
n≥1

zn

n
(|z| < 1)

Aufgabe 3 (1+2 Punkte)

Für a,b ∈C mit a 6= 0 definieren wir
ab := eb Log a .

Zeigen Sie

(a) i i = e−π/2,

(b) (i (i −1))i 6= i i (i −1)i .

Aufgabe 4 (3 Punkte)

Sei 0 < a ∈R. Berechnen Sie folgende Integrale, wo alle vorkommenden Kurven einfach und
im mathematisch positiven Sinne zu durchlaufen sind:

(a)
∫

Q2

1

z − i
d z, (b)

∫
|z|=a

1

|z|2 d z, (c)
∫
|z|=2a

1

z2 −a2 d z.

Mit Q2 wird hier das achsenkreuzparallele Quadrat mit Seitenlänge 4 und Diagonalenschnitt-
punkt im Ursprung bezeichnet.
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