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Aufgabe 1 (4 Punkte)

Beweisen Sie das Majorantenkriterium von Weierstrafs.
Sei (f») sen €ine Folge von Funktionen f;, : M — R auf einer nichtleeren Teilmenge M von R,
und sei (ay) ,en eine Folge nichtnegativer reeller Zahlen mit

|fn(x)| <a, fiiralle ne Nundalle xe M.

Konvergiert die Reihe Y7 | a,,, dann konvergiert die Funktionenfolge }-°7 , f, gleichméRig
absolut auf M.
Aufgabe 2 (14241 Punkte)

Entscheiden Sie, welche der angegebenen punktweise konvergenten Folgen von Funktionen
auf {x e R| x = 0} gleichm&Rig konvergieren. Begriinden Sie Thre Antwort.

@  fulx)=Vx,

(b) fnx) = T+ e’
X
(©) fu(x) = Torix

Aufgabe 3 (4 Punkte)
Sei (fy) . €ine Folge von Funktionen f, : [0,1] — R definiert durch

nx fir xe [0,%),

. . 12
fn(x):=X2-nx fiir xe[ﬁ,z),
. 2
0 fir xe[£,1].
(a) Zeichnen Sie die Graphenvon fi, f, ..., f5 in ein gemeinsames Koordinatensystem.

(b) Zeigen Sie, dass alle f,, stetig sind, und die Folge f,, punktweise gegen eine stetige
Funktion f konvergiert.

(c) Entscheiden Sie, ob die Folge ( f,,) gleichmidRig gegen f konvergiert. Begriinden Sie Thre
Antwort.

Abgabe: 25. Februar, bis spétestens 11 Uhr ct.



