Math. Ann. 232, 163175 (1978) & by Springer-Verlag 1978

Lineare Relationen fiir die Fourierkoeffizienten
einiger Modulformen zweiten Grades

Hans Maaf}
Hirtenaue 50, D-6900 Heidelberg, Bundesrepublik Deutschland

Im vorlicgenden Aufsatz werden fiir die Koeffizienten 4(T) in der Fourierentwick-
lung

)= Y aTexp(ric{TZ) (o="Spur) {1
Tz0

gewisser Modulformen ¢ zur Modulgruppe zweiten Grades I, zum Gewicht k und
zum Multiplikatorsystem 1 lineare Relationen angegeben, dic eine elementare
rekursive Berechnung der o{T) fiir gewisse, unter Umsténden sogar alle primitiven
Matrizen T gestatten. {1, k) bezeichne den linearen Raum der Formen @ des
angegebenen Typus. Wir vereinbaren a(T)=0 zu setzen, wenn T nicht halbganz
oder nicht semipositiv ist

Die angezeigten hinearen Relationen kommen in folgender Weise zustande,
Unter der Voraussetzung ge{l,, k) wird

: L
. Joosty
A= Tall e @
tel Et i

mil ;=1 und £, =72 flir v>0 gesetzt. Diese Bildung 1st nur fir v=k{mod2) von
Interesse, well das allgemeime Summenglied nur dann cine gerade Funktion von ¢
ist, withrend A,(@ ], k) im Falle vk (mod 2) in trivialer Weise verschwindet. Da im
Fall k=0{mod2}dic Koeffizienten o{ 1) nur von der unimoduifaren Agquivalenzklas-
se von T abhingen, so erkennt man leicht, daB

Alp;1,h)

10 1 0 7 I
2 2 2
a(o h)+ I;f‘(o hﬂ)+ %O“(; }';mx{t-+1))
= fur v=0, (3)
10 .

' 1
2y 2 ) .
!;)a(\o hm?"") 0 +(;)a(% h—r(x+i)) il

fir v=0(mod2), »=>0
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unter der Voraussetzung k& =0(mod 2} gilt. Offenbar sind die Koeffizienten a (é ?)
L ‘IJ

1

i .
und a(i ;) (h=0) sukzessive zu berechnen, wenn das Zahlsystem Aip;1, k)
1

(v=0,2:h=0) bekannt ist. Die Ermittiung von A (¢;1,h) bereitet in gegebenen
Fiillen keine Miihe, da

z -
@ ( 01 Z{}) = ! Z OAO{QD JEt)exp2milt, 2, +1,2,)) 4
wie Witt [1{] gezeigt hat, in jeder Variablen eine Modulform zur elliptischen
Modulgruppe I, und zum Gewicht k darstellt. Es bleibt das Problem, 4,{¢; {, k) zu
bestimmen. Zwei allgemeine Verfahren bieten sich zu seiner Losung an. Das eine
berueht auf der Verwendung des von Resnikoff eingefiihrten Differentialoperators
D!, der jede Modulform @e(I,, k) in eine Spitzenform D'@e(l,, 2k +2) tberfiihrt.
D' st durch

1 1 - ) jayid
2= P L ¢ ) Z, I
Dl({) =g 2k (,-_‘(sz , = — = oy, 7= { 1 3)

definiert, abweichend von dem in [8] angegebenen Ausdruck, der einer Korrektur
bedarf. Das zweite Verfahren beruht anf einer Verallgemeinerung des genannten
Wiitschen Satzes. Wir formulieren den Sachverhalt in folgendem

Hilfssatz. Es sei 0 +0 eine Modulform zur Gruppe T, zum Gewicht k und zum

Multiplikaiorsystem w. Ferner sei m=mip) die grofite ganze Zahl devart, daff

zy"@(Z) im Siegelschen Halbraum holomorph ist. Dann ist k+m=0{mod2) und
CP(m}{Zp zy) = (mz4)” m(P{.Z)‘:;,m(s (5

in jeder Variablen eine Modulform zur Gruppe I'|, zum Gewicht k+m und zum
Multiplikatorsystem

10 00
a b Oag 0Obl _ fa b .
”(c d):w 00 10 ﬁ”'(c d)gi"
e 0d

fst w1, so ist v das Multiplikatorsystem von 3/3(2} Die Funktion ¢V (z,,z,) ist
symmelrisch bzw. schiefsymmetrisch, je nachdem

k=0(mod2),w=1 oder k=1(mod2),w+1 bhzw.

k=0{mod2),w+1 oder k=l1l{mod2),w=1 1st.

Hier bezeichnet

E

Azy= 3 w(h)exp(2nihz) ((l)=1) {6}

PR

die Diskriminante der elliptischen Funktionen. Zum Beweis des Hilfssatzes fithre
ich in Analogie zinm Wittschen Fall (m=0, k=0{mod2)) folgendes aus: Unter den
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Voraussetzungen des Hilfssatzes ist
A
P(AZ + B)(CZ+ D) HCZ +D| *=w(M)p(Z) fir M= (( g) el, .

Wir wihlen spesiell

10 00
A B a 0b a b
ol _ *: ]1
M(c D) o0 10 M ({: d)e”
‘Oc f}d.‘
s0 dal
! 2

CZ 7z
Z)— s
¢ .
MZY=(4Z + B{(CZ+D) ' = czy+d cz,+d

c M*{z
ez +d 2

az +b
M*(z 2>__72

Z3

NCZ+Dl=czy+d mit Z= (z Z)

Z;
und daher in der Bezeichnung des Hilfssatzes

(M<f:’?_ — ’{M*}( ¢z, + d}k m (P{Z:z
(nz)i

. z
( czz—i-d)
wird. Flr z—0 resultiert

@™z, M* 2y ) =olM*) ez, +dF o™z, 2,) .

Die Symmetrieverhiltnisse von @™ crgeben sich leicht aus der Transforma-

tionsformel fir @ beziiglich der Substitution Z-— Z[ V] mit V= ((1) é) Digselbe
Formel fiir V= ((l) (1)) lisfert k+m=0(mod2). q.e.d.

Ubrigens wurde der im Hiifssatz beschriebene Sachverhalt fiir die Spitzenform
¢ =55 mit m=1 bereits von A, Selberg festgestellt {s. [9], p. 79). Die Fourierent-
wicklung (1) ergibt sofort
2 L e
( i) Z Aol ) exp@rilt 2z, + t,2,)) {7)

urz O

qum)( 1322

und damit eine Méglichkeit, A, (¢ ; 1, h) zu bestimmen. Ist k=0{mod?) und m =2, s0
kann m obiger Betrachtung A_(¢; 1, k) an Stelle von A,lp;1,n) treten.

Zum Fall k=1(mod2) ist folgendes zu bemerken, Der Fourierkoeffizient a(T)
von ge(l’,, k) verschwindet, wenn in der Einheitengruppe von T Matrizen mit der
Determmante — 1 liegen. Demnach ist (vgl. [7], Satz 3 nebst Beweis)

Y
a(ijr 1) =0, wenn j=1 oder j=2, t=0{mod2) oder j=h.
51
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Tin erstes Interesse bietet demnach

A(@;2,h)
2 23 i 8
~ Vg dr+ - ¥ y 41—
E‘oa(i h—ztz—z)( £+1) [;)a(% h%zH)( 1) (8)

flir h = 3. Offenbar sind alle a( Lo
Log

V2

¢ 1
2 ) (h23) durch das Zzhlsystem A (¢ 2. B) (h = 3)

eindeutig bestimmt.
Dic Formen, die hier besonders interessieren, sind die Eisensteinreihen

P Z)= 3 aiT)exp2ric{TZ)) mit g 0)=1 {9
750
fir k=4, k=0{mod2) und die Spitzenformen
(190)

1WZ)= Y e Dexprio(TZ)
70
fiir k=10,12,35 in der ven [gusa gewihiten Bezeichnung uad Nermierung. k

bezeichnet jeweils das Gewicht der betreffenden Form.
Etwas auBerbalb der Betrachiung licgt die Spitenform
(11}

15(2)= Y, e T)explmio(TZ)),

=0
dic als einzige der speziellen Formen zum nicht-trivialen Multiplikatorsystem

gehori, Bei der Summation kdénnen wir uns aul die
Lo b .

T= ; mit ¢, =t,=¢=1{mod2)

"2

1,
2
beschrianken. Damit wird dem Verhalten von y, beziigiich der Translationen
Z—7+5 (S symmetrisch und ganz) Rechnung getragen. Mit
. JoEn
A gs = Y cs( “})t fir j=h=1(mod2)

=1 (mod2) 125 1
1> 0
gill nun einerseits
dz . z,)=2i Ay rsst ty)explrilt,z, +1,2,)) 5 {12)
fr iy =1imed 2)Y
f,ip 70
andererseits ist, wie man mit Hiffe der Multiplikatorwerte in [3] feststellt,
1
(13)

. l 7 \ .
Arsili= T (=1refy &g

gz 0

5

L
filr h=1(mod?2), so dall auch hicr simtliche ¢, ( ; ;1)(;1;1) berechnet werden
Z

kénnen, wenn die A,(ys; 1, 1) (hz 1} bekannt sind.
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Die angegebenen Uberlegungen fithren zu folgenden Ergebnissen.

Satz 1. Zu jeder Eisensteinreihe @ (I, k) gibt es ein Paar von Spitzenformen

w,(z) Z (Mexprihz)eil’,, k), (14)

h=10
Ve olz)= Zd Si{hyexp(Zrihz)e (M), k+2)

derart, duff
Aglg s Ly =a (1} (a, (k) + by(h)

W fir hz0 (15)
[£3
Ao, L) = "k SAhla )+ B+ d, (R
. L h 0O

gilt. Hierin ist a(h)=a, 0 of also

6= ¥ ak)exp(nih) (16)

k=)

die normierte Eisensteinreihe in (I'), k).

Es ist klar, daB

=) fir k=4,6.8,10; u,,=f4 a7

Ve, =0 fiir k=46812; v,,=64

mit gewissen Konstanten 8,8 gilt. Mit Hilfe der von Igusa [, p. 191] berechneten
Fourierkoeffizienten stellt man fest, dal

[3::210-35-52'72-131""' S5937HEGE T §=219.37.19.43867 ! {1%)
ist.

: 15t L dry
Jeder halbganzen Matrix T= ( 11 ; ) werde vermége (T)= ( ¢ J eine
31

21’ 12
primitive Matrix zugeordnet. Ferner sei e=e(T)=x g.g.T. (1, ¢, 1). Dann ist
1
afTy= % dk‘lak( —T>> fir T=0. {19
die,d= O 3 d /

Die Giiltigkeit solcher Relationen wurde von Resnikoff und Saldafia [8] auferund
umlangreicher Koeffiziententabellen nicht nur fiir ¢, vermutet. Ein Beweis fiir ¢,
wurde in [6] erbracht, Jedenfalls ergibt sich damit die bemerkenswerte Tatsache,
dal} alle Fourierkoeffizienten der Eisensteinreifhe ¢, durch die Fourierkoeffizienten
der Eisensteinreihe g, und zweler Spitzenformen u,, v, _, eindeutig bestimmr sind und
berechnet werden kinnen, Im Fall @, sind Resnikoff und Saldana [8] auf anderem
Wege zu ciner hnlichen Losung dieser Aufgabe gekommen.

Beiliufig set erwihnt, daB (19) fir die Fourierkoeffizienten der Formen ¢ und
@7 und mindestens cine Form in (I3, k) nicht gilt, sofern k=0{meod2), k =20 ist. Im
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Falle k=1(mod2) geniigen die Fourierkoeffizienten keiner Form in (I, k) der
Bedingung (19).

Satz 2. Es besiehen die Relationen

Agliro: 1, h) =0, Aplyyz2: L hl=1lh),
— &ALy =1(h), 1245(x 55 L h}=hr(h), (20)
LA (s L2+ D) =0(2Zh+1),  4id,(z454:2, hy=a(h).
Dabei ist

..................

}: oQ2h+ Dexp(miCh+ z)= |/ 4(z),  oll)=1,
h=0

(21)

=4

> alh)exp(2mihz) = — A%(z) .

Fir dic Berechnung von A,(x,,; 1, h) s, wie sich zeigen wird, eine gewisse
»Founier-Jacobi-Reithenentwicklung” von y,, niitzlich, deren Terme in dem
erforderlichen Umfang von Igusa in [37 durch Thetafunktionen und Theta-
nuliwerte dargestellt sind.

§1. Die Spitzenformen

Aufgrund des eingangs formulierten Hilfssatzes ist

/(51)( vad= A(‘* ( zj’ K{AZ)( zy)= /{102)(21>Zz)=4(21)5}(22) (22)
und
1590z, 2,) = Az )42, gdz,)A(z)) — gi(z ) AMz,) (23)

festzustellen. Die Normierung der Formen befindet sich in Ubereinstimmung mit
[2]. Theorem 3. Dic Formel fiir {7 wird iibrigens schon in [9] genannt; man
gewinnt sic aulgrund allgemeiner Uberlegungen oder aber direkt aus der von Igusa
in [4, pp. 849 850] angegebenen Darstellung ftr (y,5)*. Fs ergibt sich sofort

ul

20 Y Alys:12h+ Dexp(niZh+1)z)= |/ A(z).,

=43 Ay o0 L hyexp(2rihz)= A(z),
h=10
hZ Ayl o L hyexp(2rihzy=A(z),
=&

4i Y A, (14552, ) exp(2rihz) = — A*(z) .

k=0

Ferner 1st

Z,O(Zoi Z{)) =0, inshesondere also 4,(y,,:1,h)=0 fiir h=0.
2
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Mit Ausnahme von A4,(y,,; 1, h) sind damit alle Ausdriicke in Satz 2 bestimmt.

Die Entwicklung von g, ,(Z) mit Z = (Zl

=z
) nach Potenzen von g =cexp(2riz,)
Z z

beginnt nach Igusa [3, p. 257] mit dem linearen Glicd
L1{Z)=27%.37" '(gougozgio} {z) %0 ~l}gou{<«154)
— 3012195, (24,2) "‘Qig{fa)g?o{zaaf)}q to {25)
Die Thetafunktionen und Thetanullwerte sind durch die Rejhen

e el

Gulr.z)= ) LXp{TEII(H—l— gy +2mi(z +Shy (n+ g0}

1) =3 dr, {))

definiert; sie gehdren zum klassischen Bestand der Analysis. Fiir die Funktion

(26)

wfzy,z)1= HH(% g '¥:(Z)
i

. S Y
=y ¢y (Thexp2milt z, -Hz)}('] = (1I “ )) 27
>0 \ 2t b
iz
ergibt sich gemii (25) die Darsteliung
wlzy,z)=2"%37"-(4 andor o) (z))
4940z )9(2)0{2152} Btz )951( z)— C)]lg z )9%0(2172)}- (28)
Nun wird die zweite Ableitung dieser Funktion nach z an der Stelle z=0

gebildet, indem man die Differentiation der Thetafunktionen mit Hilfe der
bekannten Bezichungen

Azg 05 qg

GO, D ¢

mézﬂ(zl,z)—4m~é—fﬁ-(z,,z), A (z,.00=0,
Ly

(32 qh a4

{" 12 G) 9(}}[( ) (QZQgh ( 1 0) Sni“}qh{’? ) :,'H( )

wobel gh=0 vorauszusetzen ist, von z nach z, verschiebt. Es folgt

C‘ o)
?22 (217 )

=273 milB080, 810042 ) (944900 — 85190, — 9109100 (z)
=270 37w G080, ) O — L2 812y (2))
SchlieBlich ergeben die Beziehungen
Boodo ol (7,)=22 VA, (955913 — 84Dz =2%3 |/ A(z,)
die Gleichung
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Andererseits ist

52, Lg
O O 42 Y Zcm(] 21 2l exp@ninz,)
ez A=1 lrez i1

— 872 Y Ay(7,,: 1 K exp(2rihz,) (30)

=1
mithin
i

12 Zﬁz{xm', Jexp(2nihz) = 5—4'(z) (31)

b=

Daraus ergibt sich der behauptete Wert fiir A,(y,,: 1, A)

§ 2. Die Eisensteinreihen

- , /
Im folgenden sei stots k=4, k=0(mod2). Die Formen g, ,,,4° 05vE ;2

k—12v=+2 bilden eine Basis fir (I, k), wenn g,=1 gesetzt wird. Mit diesen
Beschrinkungen flir v und cbenso fiir p ist also

EF - ,
(Pk((j Zg)m 2-50 A 12,2000 12dZ2)AMz )4 (z) =)
/ v E
Durch Grenziibergang [mz,- o erhalten wir

5]_,12’ Z O('M}qk £2“( )A'H(ZE),

wzld
also %y, =1, o, =0 fiir ;0. Die Reihenentwicklung (4) ergibt nun
Z Aol s 1. ) exp{2nihz) = (1) (g(2) + u(2))
h={

mit der durch

ak{l uk z ql\-jk E71(7}A ( )E(rl’k) (32‘}

v {)

definierien Spitzenform u,. Das ist die erste Aussage von Satz L. Resnikoffs
Operator D! fiihrt ¢, in eine Spitzenform vom Gewichi 2k -+ 2 iiber, so daf

D o =y, ¥ 0T War ol Wit e (s, k) fir h=2k—8 2k—10 (33)

gilt. Trégi man in

f)l;: CPF\( (rok
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die Fourierreihe der Fisensteinreihe ein, so resultiert

D! o dZ)
2
“EX{ L Ok DT DT T o T a T |
-exp2ric(TZ)) , {34)
also
TCZ

2, »;-Z . {2k~ DITI =4k — DT+ D ad 1)) Ty} = a(D e, T)
=iyl

wenn allgemein mit a(e, T) die Fourierkoeffizienten einer Fourierreihe g bereichnet

werden.

1 3 ... {00
T:( zr)_TIaLTZ mit 7‘,_:(0 )

gl ir)
T, = 2oHo<ish
i -|

Lt oh—j

stellen bis auf Vertauschung von 7, und 7, alle in Frage kommenden Zerlegungen
der speziellen Matrix T dar. Es wird demnach

- i ki @2 kGl (2 = alpie [l )
— — =2)j+k . =u . .
2 J;O{ i i AN [ (éi 4 -—j) ( Py, (;_I’ )
(35)
Summation iiber reZ ergibt mit dem bereits bewiesenen Teil von Satz 1
]
al1) 3, {—akh+ &k =2} a () afh— i)+ byth— )
J=0
h ) kZ
+2k Z WA L h— Y= ;A()(Dl‘?k 2LA). {30)
i=o
Mit Unbekannten 4, . ,(h} wird
ak(]) 1
Aylp b k)= X thlay () + by () ()]

angesetzt. Bekannte Abschitzungen der Koeffizienten von Modulformen sowohl
ersten als auch zweiten Grades zeigen, dafl d, . (k) gemiB Ansatz fiir h— oo
hichstens wie eine feste Potenz von wiichst, so dal die Funktion

@

Veaol2)= Y d, . (k) exp(Znihz)

jedenfalls in der oberen Halbebene holomorph ist. (36) geht nun tber in

a (1) _Z) {= (k= 2)(h =)+ (4k = 2)} () dalh— N+ bdh— )}
h .2

. . .k
+2a,(1) Z ak(j)dk sodh—j)= 2 Ao{Di o LRy,
)

J=
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was sich zu

algytn, — gith M+ 200 1) aklg 0 1 2, )

= -T[—ZA(,(DE(p,C;l,h) (37)

vereinlacht. Wir formen die rechte Seite dieser Relation um, indem wir von der
Zerlegpung (33) ausgehen,

oL
Aglwagsiios )= Za(ll‘zk 8/1()( 1)}

icf 2r
=3 > aly, s Talr o )
ter T, T>

. . . ‘ AN .
Sumimniert wird hier iiber alle Zerlegungen von (J'r Zh) in T,+7T,. Da y,,
2

Spitzenform ist, ergeben hdchstens die Matrizen T, = (

o 0) (0=j<h) von Null
\ i

verschiedene Terme, Mithin ist nach Satz 2

, a . (1
Ao ou—sZior L=} > alpy gl ey (13,‘ F!Zj)
st =

1eZ j=0
it

= Z a(wz;ﬁ1(}“&»})/40(}:10; Lh—p=0.

i=0
Hicrin bezeichnet ¢ den Siegelschen Operator, der cine Form g e(17,, k) ineine Form
plde(l), k) abbildet. Apalog ergibt sich mit Hilfe von Satz 2

h

AWy 1ox12: 1 )= Z Ay ol A 25 1 =)
=0
h

= 2 g ol prlh—iy=allp 1 0ld)d, h)

j=0

also

. K’
A Dl Lk = -3 al(y . gl A R) . (38)

Dasg volle System (37) fur h=0 ist demnach gleichwertig mit

.2

. hI\
(2k = D) (grw, — gii) + 2mia (g, o, = o (a0l (39)

Da giu, — g, und (p,, |4 Spitzenformen in {7, 2k + 2} sind. s0 ist nunmehr
ersichtlich, dall die in der oberen Halbebene holomorphe Funktion ¢, sich
beziiglich I, wie eine Modulform vom Gewicht k+2 trapsformiert, in o
verschwindet, also ecine Spitzenform in (I}, k+2) darstellt. Das ist die zwelte
Behauptung von Satz 1,
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Die Anwendung des angegebenen Verfahrens aufeine beliebige Form @ (1, k)
an Stelle der Eisensteinreihe ¢, ergibt cin analoges Resultat, nimlich
Satz 3. Zu jeder Form (I, k) (k=0(mod2)) gibt es cine Form Fell' k) und eine
Spitzenform ve(I' k+2), so daf
ho
A3 LR =alfh). Ao 1h)="alh )+ atw, b) (h20) (40)

gilt. Ist o eine Spitzenform, dann auch f
Beweis. Es sel g, = exp(Zniz,). Aufgrund des Wittschen Satzes jst

=/z,)

n=0

et : dp [z, 0
Agle; L, hexp(2nihz, )= - ( )
ﬁ;ﬁ ol@ Jexp( 2) fg \0 2,

cine Modulform in (I, k). Daraus resultiert die erste der Relationen {40). Ist @
Spitzenformm, 0 ist 4,(e ;A 0)=0 fiir A= 0, insbesondere also [ Spitzenform.
Die Bildung von D' ergibt mit g= ¢ die Bezichung

A

2 A—4kh+(8k—2)j}alg, jalf;h— )

=0
h kz
+2k ) alg NAe; Lh—j)= —Ay(D'p:L k)

i=0

an Stelle von (36). Der Ansatz

h
Asle: Liy= calf k) +alo.h)

€3

wz)= 3 dh)exp(2rihs),  alv, hy=d(h)

=0

fithrt in angegebener Weise schlieBlich auf
\ Y ‘ ik*
(2k—1My' f —gf ")+ 2mikgy = - (wld)d

mit einer gewissen Form we(l,, 2k — 10). Ist g{oc) =0, so ist wie im Falle @ ==, 20
schlielen, daB v ¢ine Spitzenform in (I, k+2) ist. Ist hingegen g{oo) =0, so ersetze
man ¢ durch @, +¢. Dann tritt g, +g an Stelle von g, so daB der angegebene Schiul
wegen (g, -k g)(co)=1 fir @, +¢ durchgefiithrt werden kann, Aus Griinden der
Linearitit gilt Satz 3 dann nicht nur fiir ¢, + ¢, sondern im Hinblick aul Satz 1 auch
fir , d. h. in der angegebenen Allgemeinheit.

Zu den in Salz 2 fiir y,, und y,, formulierten Relationen ergibt sich nun ein
zweiter Zugang,

Anhang

Hinsichtlich der “Conjecture I in [8] sei folgendes bemerkt: Sie wurde im Hinblick
auf die Formen ungeraden Gewichts zum nicht-trivialen Multiplikatorsystem hier
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in modifizierter Gestalt (19) wiedergegeben. Die Abdnderung wird durch
3 2 1 ; 1L 93 1 2 1 4 :

. . ey ER I N - R, 3
( els 5]l ) i aly )= el

motiviert, _

Professor Igusa war so freundlich, mir eine explizite Darstellung von
il 1y /z, 04/l 1 . ‘ .
;{'IZ(%(I J)((j i )(l ]ﬂ durch Thetanullwerte mitzuteiler. Sie ent-
spricht' dem Ergebnis &cr‘Prozcdl}lr, der ¢, in [8] unterworfen wurde, um dort die
ldentitiiten (4) abzuleiten. Auf diesem Wege erhiclt Igusa den Wert

[0

2 B e ) (I
iy (E 2) = — 670 in Ubcreinstimmung mit ¢, , (1 2) = —670.
W2

!
In der mittleren Spalte der folgenden Tabelle wird eine in [8] begonnene
Koeffizientenreihe bestitigt und fortgesetzt,

o LN i
P 21(.5(‘; h) Ao 120'2(-\‘2' h) P dicy, (; h.]
i i 3 ! 3 oy
3 -9 4 10 4 &
5 27 7 88 5 ~2277
7 12 g 132 6 47702
g —90 " 1275 7 — 709665
It 135 12 736 8 7937622
i3 54 s —8040 9 68814827
15 99 i - 2880 10 463406983
17 — 189 19 24035 i - 2492666055
19 —45 20 13080
20 657 7 — 14136
23 TS) 24 —54120
25 —135 27 128844
27 —171 28 115456

Hieriste=0odere=1

Zusalz. Aus den Transformationseigenschaflen der JTacobischen Formen 6z, 2),
dic durch die Entwicklung einer Modulform

(p(il i ) =}i 0,(z,, 2yexp(2rihz,y)e(l,. k)

“ “3 =1}

hestimmt sind, ergibt sich das Transformationsverhalten der Reihen

Jodzd= iz:‘,f1‘,(}1,h)exp(Z?tinzl) fur v20

=103

beziiglich der Modulgruppe I';, wenn man

o= 3 )

v () "’-

beachtet. Auf diesem Wege erhillt man v. a. cinen weiteren Bewels fiir Satz 3.
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