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Einleitung. Es bezeichne M, (1) die Algebra der n-reihigen Matrizen
iber einem Ring B. Die Matrix V' entstehe ans ¥ dureh Transposition.
Ist V eine Matrix fiber €, so kann die konjugiert komplexe Matrix V

k1
gebildet werden, Fir V = (v,,)e M, (R) ist die Spur o(V) = Vo, definier.

o Vo

Zur Abkfirzung wird =
PIG] - 6'FG und PG — GG
gosetzt, Ty gel
I = (_“ 1?* (‘?) mit der p-reihigen Hinheitsmatrix 7 e B,
Dann stellt
0, = {M M, (R)| I[M] = I}

die reelle symplektische Gruppe nnd

Iy = 0, M, (Z)
die Siegelsche Modulgruppe n-ten Grades dar. Ist M — (‘g J;) die
Zerlegung von M <{2, in n-reihige Teilmatrizen A4, B, €, D, so definiert

A By
4o = 'y
=0 p)end
eine Untergruppe von I, Mit A, werde die von 4, und I erzeugte Gruppoe
0B
! E 0
an Stelle von 7 zu definieren. Bekanntlieh ist A, = 17 Hingegen ist
Ay, zumindest fir gerade n cine echte Untergruppe von 7). Die Matrizen
A B
= (0 .D)

Sy ={ZcM,(O)Z =7 = X+i¥, 0 = X3V, ¥ >0}

bezeichnet. Analog sind die Gruppen QF, 1'% A% A% mit 17 w(

aus £, bzw. 7 haben auf
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bzw.
Gr = {WeM (B W =841, W = —8+T, T > 0}
die Wirkung birationaler Transformationen gemil
Z o My = (AZ+B)Y(CZ+D)?
bzw.

W oor M{WS = (AW +BYOW +D)L

Gegenstand des ersten Teiles der vorlicgenden Untersuchung sind
die Wisensteinreihen

(1) G2, 8) = 17 D NOZ4DI™F (Res > (n+1)[2),
Mrd, N4y

@) Go(W,5) = |77 N [CW+D|™ (Res > (n+1)/2)
AN

zswischen denen, wie A. Selberg in gemeinsamen Gespricchen im Frihjahr
1970 ausfiibrte, ein methodisch interessanter Zusammenhang bestent, der
die analytische Fortsetzung der einen Beihe als Tunktion von s auf die
der anderen Reihe zurickzufiihren gestattet. Viele wichtige Einzelfragen
bliehen damals upbeantworted und aveh heube gelingt mir eine vollstin-
dige Trhellung der Situation nur im Falle n = 2. Fihrt man in §; geeignete
komplexe Koordinaten ein, so Gt sich 65 {W, s) in Giberraschend einfacher
Weise aud cine Hisensteinrelhe zur Grappe [, nmschreiben. Der mero-
morphe Charakter und die Fupktionalgleichung von G5 (W, s) werden
damit evident uwnd es crgibt gich erneut ein auf G. KaulTheld [1] zoriick-
gehendes Resultal: die anaiytische Tortsetzbarkeit und Funlkticnalglei-
chung der Hisensteinreihe ¢,(7, s), die hier unter Vermeidung der kompli-
zierten Analyse der ginguliren Reihen mif angemessenen funktionenthe-
oretischen Methoden hewlesen werden.

Rin Zugammenhbang zwischen den Beihen (1) und (2) wird In einer -~

Richtung vermittelt dureh die Thetareihe
(3) ﬁ(Z, W) _ Z E—RG(Y_I{ZU“{*D’}'W)-

DM ()
Zur Motivierung des Ansatzes sei folgendes bemerkt: Bildet man Z°
= X5 iV = (AZ+B)(CZ+D) mit (? f)
Y*' o= ¥U{ZO + D'}, wobel hier im Gegensatz zu (3) nur teilerfremde
symmetrisgche Paare €, D auftreten. Um mit Hilfe der Mellintransfor-
mation, angewendet aunf &#(Z, W), zu der Hisensteinreihe &, (Z,s) zu
gelangen, ist es erforderiich, ans der Thetarcibe diejenigen Glieder zu
eliminieren, fiiv die entweder

Rang(d, D)< n oder OD DO 50

)el’m g0 erbilt man
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ist. Day geschiebt mit Hilfe cines Differentisloperators BY im W-Ranm
und einer Integration iiber den BEinheitswiirfal 0 im 8- Eauny, wobei

5

zu beachten ist, dall fir die Glieder in (3) die Berzichungen

. . 2 o1
YHZC 4 DY e (P [;] mit P = ( {f ?W){ i ff E

und

G

AT YEC L YWY = o (;P [ j),J 1’) o0 D) 8)

gelten. ScblieBlich milssen die Trangformationseigenschaften des ge-
suchien Operators R* der Invarianz von |7*8(Z, W) besiiglich A an-
gepalBit werden. Tnsgesams crgeben sich fiie B* dic folgenden Forderangen:

— i
TR RS T st invariant beziiglich £

'n?
(4) E'9(Z, W) = 3] Blemmriwenom,
Hang (O, Di==n
(R 62, W)[d8] = By 0,(Z, T) wit [d8] = T s, 8 = (s,)
pas a<y
und

W BW o (Pl ] 1’)

(8) Po(2, 1) =
on' Zoer
Rang(C, iIN=n
sowie einem Differentialoperator By im 7-Raum, der heziglick der Trans-
formationen T->1[V], VeGL{n, B) invaviant ist.
b 3
Hs bezeichne K- den Bereich der im Sipne Minkowskis reduzicrten
-l’ClhigOH positiven Ma‘tm%ﬂ, F" einen Fundamentalbereich der Gruppe
A% und sehlieBlich do® das be?uvhah 2% invariante Volumenelement
L[4V d8), wobel [47} == H dt,,, 14 -(t,_{,,} fat
Der Angatz

7-1

(6) 7, 8) - jm PRS2, 1Y [ET]

fuhrt mit ciner von R. A, Rankin [4] angegebenen Schlubweise einer-
geits zu
(1) (%, 8) j&n W, 8 —3) [T/ R 97, W)de™.

&
Dureh direlte Berechnung (vergl, hierzun [3], § 15) ist andererseits zu

zeigen, da &,(Z, s) bis auf einen elementaren Faktor mit @, (%, s) iden-
tisch ist.
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Im Falle n = 2 erweisgt sich die Tarameterdarstellung

9 (2247 & 0w
T ooem — S fomd H

(8} 1 ( > 1! i 0] yyv>0
und die Binfihrung der komplexen EKoordinaten ¢ = x4y, w = u-+iv,
die eine umkehrbar cindeutige Abbildung $; e H? vermitteln, als zweck-
maBig., Bs zeigt sich nun, dal

Iy = AywA
mitb

14 60

00 01
M, =
60 10

¢1 640

gilt, Die durch 4, definlerte Transformationsgruppe wird von den Abbil-
dungen

2 — Uz B o= 3 o
{2@—:>V<%‘>, i (U Velh)

erzengty M, bewirkt die Vertauschung der Variablen: z—w, w—z. Ein
brauchbarer undamentalbersich §* wird demnach duorch

Fillzl,0<e<ty>0; w1, ju<d v>0
begehrieben, Ferner ist
do® == 2y dody duds.
s ergibt sich nun unmitfielbar
() G5 (W, 8) =G (w, 2s).

Die analytischen Eigenschaflen von G5 (W, s) sind daher aus der bekann-
ten Darstellung (s, etwa [2])

(10)  7{28)G(w, 8) = 7(28)0°+ 5 (2 —2s)v' "+
g 1/2

H
% } }:(s— " (2_‘_: im] 'U) 6271{113%

mib
n{sy = n 7RI (s/2)¢ (s}, {(s) = Biemannsche Zetafunktion

vollstdndig ersichtlich.
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Ist
5} d
T =10 — ( m), —— o (g w_..m.)

mit ¢,, =1 oder %, je nachdem u =4 eder p = » ist, so sind

0 T , 62 R S a*
(1) B =Ryt (’11 i«% = | TP EIH) T
und
12 B = TP 4
(12) s = | 1T @TJ

Differentialoperatoren mif den gewlnsehten Eigenschaften. Zufolge (9)
and (10) erweist sich

p(W,8) = (s~ 1) (s ~1) (45 — 2)&} (W, s — })
als eine ganze Funktion mit der Invarianzcigenschaft
(W, 5—8) = p(W,s).
Nunmehr kann geschlogsen werden, daf
(13) (s —d{s—1)n(ds —2)£,(Z, 9)

eine ganze, beziiglich s—2—s invariante Funktion ist. Eine direkte
Berechnung des Integrals (6) ergibt

(14) £3(Z, 8) = s(s —§) (s ~1) (s — D) (2s) (25 —1) G4 (Z, 5).
Folglich ist
(15) {s(s —H(s —1)* (s —3)7(2s —1)} 9 (28) 7 (4s — 2)6, (2, 5)

eine ganze, bexziiglich ¢ —I—s invariante Punktion. Diese Rigenschaft
kommt aunch dem Produkt m der geschweiften Klammer zu, woraus die
Invarianz der meromorphen Funlktion

(16} 7(28)y(4s —2)05(Z, s)  beziiglich s —-32—5
erhellt. Offenbar ist @,(Z, s} in der Halbebene %es = 1 holomorph mit

Ausnahme cines Poles erster Ordnung in ¢ = 3; denn Res = § ist die

Konvergenzabszisse von ¢,(7, &), mithin ist s = eine singulire Stelle.
Iig liegt in der Natur des Ansatzes, daB die Werte von Residuen nicht
ermittels werden kiénnen.

Die Rankinsche Methode [4] in Verbindung mit dem Selbergselien
Trick, die Residuenterme zu climinieren {(s. [37]), erlaubt im Sypezialfall
n = 2 ecine Anwendung auf die Dirichictsche Keihe
(17) D(f, g8 = ) “(N)?@?,

{N}==6 ( ) Ni
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dic einem Paar von Modulformen n-ten Grades f und g vom Gewleht &
rugeordnet werden kann, sofern die Modubormen durch ihre Fourier-
teihen

(18) FE) = D] aM) @A, g(Zy = 3 b(N)ETE
MG Nz=0

gegeben sind. In (17) durchliufl & cin volles Reprisentantensystem aller
Klassen (N} = {N{U}l U unimodular} halbganzer positiver Matrizen
und e(N) begeichnet die Anzahl der Binheiten von N,
Hs sei £ cin Differentialoperator im Z-Baum mit folgenden Eigen-
sehaften:
|YPR 1Y% ist invariant beziiglich £,
(19)  R(DglZ) = D) ()b, Bt Nd Xl ),

Ny j\",g =0
Sy ok Wy 0

ks
mit
(20) (s T = S )R Bee D)
)

und einem Ditferentisloperator B, im Y-Baum, dor besiiglich der Trans-
formationen Y—V[V1, V<GL(n, #) invariant ist. 28 bezelehnet dem
Binheitswirfel im X-Raum. Das Integral

n+1

(21) Efase) = [ 1Y Reglf g5 T)AT]

W

wird nun einerseits direkt berechnet, andererseits nmgeformt in

o #-+1 _ B
(22) Efgis) = | Gn{zg S a&:) TR () g (Z) de>
" 2
mit dem invarianten Volumcnelemoent do = [ V7" [dX][dY] vnd dem

Biegelsehen Fundamentalbereich & far I, in 9,.
Im Falle n == 2 erweisen gich

= g , p =
(23) B = Ryt mﬁ(a (ﬁj)) A (2 mil)o'(Ymﬁm} |Y|a(f3~ ’a )%

Jx Y ax gX 9Y
ol ol | o by 8y |8
B G0 [P | R o k-1l Y- 2
I aXﬂ@Xi fﬂf’) ( >(( GY) 2)' ox
und
: = rwr3sk L?m_g 21‘¢»~-1§m3_m
(24) R e F R e




Dirvichietsche Reshen und Modulformen sweilen Grades 231

als Operatoren mit den gewiinschien Lig@mch-uften Dabei int @ fio:
quadratische Matrizen ¢ genercll durch OQ |6 defiriert.

Dis nachgewiesenen Bigenschaften von &.(%, &) haben nach (22) sur
Folge, dal

o [Ts -

Rn{28 -2 -2k n (28 + 3 — 2R)n{ds -4 —4RVE(f, g; %)

eine ganze Funktion von s ist, die boziiglich §->2k -3¢ invariant ist.
Durch Rechuung wird direkt bestitigs, dalb
(26)  &(fig59)

= s(s— 3} (s +§—2h) (s £ 2 —2R) (4n) " FL(8) (s — $) D(f, g5 8)
igt. Hieraus folgt die Meromorphie der durch D{(f, ¢; s) definierten Funk-
tion sowie die Invarianz von
(27) (A =20 (s) M(s — 3)n{2s + 3 — 2Ek) p{ds + 4 —4E) D], g5 8)

beziiglich s—+2k—3—s. Man erkennt dberdies, dab D(f, g;s) in der
Halbebene Res = 2k —2 holomorph izt mit eventueller Ansnahme eines
Poles erster Ordnung in & = 2k—3.

~ §1. Die Fisensteinreihe &, (W, s). In Analogie zu I, kinnen fiir 17,
leicht folgende Feststellungen gemacht werden, Die ganze Matrix

M = B) liegh genau dann in [, wenn

(e
AD +BC =E, AB +4+BA =0, 0D +D0 =0

ist. Allgemein heifft €, D ein gchiefsymmetrisches Paar, wenn €1+
+DC =0 ist; wir nennen oy teilerfremd, wenn aus der Ganzheit von
GC, 6D die von ¢ folgt. Die zweiten Matrizenszeilen der Matrizen MelT,
sind mit den teflerfremden schiefsymmetrischen Paaren O, D identiseh.
Fiir solche Paare und primitive Matrizen ¢ = Q™7 bilden wir Klassen
dquivalenter Objekfe:

{C¢, D} == {UC, UD| U unimodular},

10} = QU U unimodular}.

Levma, Unter der Voroussetzumg 0 < Rang( = r < m, |00 2 0 be-
steht eine wmlehrbar eindeutige Beziehuny

{1, Do (0, DY}, Q")

gemidf folgender Vorschrift: Die Matrizen (O, D), @ mogen ein volles
Reprisentantensystem der Klassen {0y, Dy}, (@} durchlaufen, @ werde auf
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genay eine Weise 21 einer unimodularen Matriz T7 erginzt, Dann durch-

Liufi
0, 0 Dy 0
=" )U’, D= "ty
0 0 #

ewn volles Reprdsentantensystem der Klassen {0, D}, Im Falle v = 0 wird
{C, D} durch 0, B reprisentiert.

Die Matrix M, enistehe ans H® duech Vertauschung der ersten
mit der (n--1)-ten Spalte. Hrsichtlich ist M el Ist €, D ein teilerfremdes
schiefsymmetrisches Paar mit Rang ¢ = v > 0, so konnen unimodulare
Matrizen U, V derart bestimmt werden, daB

;0P o DiY o
vov’ = , UDVT = o Gl #0
o 0 0 K

mit ciner Diagonalmatrix ¢, gilt, Aus der Schiefsymmetrie des Paares
Usy Dy folgt, daB das erste Diagonalelement von Dy verschwindet, Mithin
igt
s 0 D, 0 o o DI o
iy i
o o0 B ' o o0 E

mit Rang €) == +—1. Auf Grund dieses Sachverhalts sowie der Tatsache,
dall |M,] = —1 ist, kann nun leicht geschlossen werden, dalBl I, von
61 g)s]"’;:, Rang €
== 7 gilt. Bine Untergruppe von I, vom Index 2 wird durch BY = I
NBL(2n, Z) gelicfert.

Die Klasgen {0, DU it €] =2 0 stehen vermége C7L0 == P in
umkehrbar eindeutiger Bezichung zn den schiefyymmetrischen rationalen
Matrizen P™, Dag Produkt der gekiirzten Nepner der Blementarteiler
von P ist gleich |Of; wir bezeichnen es mit »(P). Fur die Bisensteinreihe
zur Gruppe B crgibt sich somit folgende Darstellung

Ay und M, erzengt wird und (M = (1) fir M ::._(

DN TS T
Mid NB
- " . -z -
s X3 N e wie) e,
Tr=in2] goy(n, aryy piar)

bie Konvergenz dieser Reihe fiir Res > (m—1)/2 kann in der iiblichen
Weise mit den Hilfsmitteln der Geometrie des Ranmes 9, bewicsen werden.

Gemil ihrer Wirkung auf §? ist festzustellen, daBl die von A% und
My (s. Hinleitung) erzengte Gruppe mit I, dem Erzeugnis von AF und
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M, (= I*M,), identisch ist und A; M, = M, 4, gilt. Beachtet man noch
M: = B, so ergibt gich schlieBlich
IT e ASOMTM,, 4 = B;.
Die bisherigen Ausfithrungen liefern nun fir # (W, s) die folgende Dar-
stellung
G (W, 5) = TP+ D (P =W +PI7,
P

wobel P = (_? E) igt und # alle rationalen Zahlen durchliuit. Wir

setzen r = d/¢ mit teilerfremden ¢, ¢ und ¢ > ¢. Dann wird in den ein-
gangs eingefiihrten Koordinaten

Py =% WP = |T484P| = [T+ (u+7)? =02 (u-r)
also »(P)|W +P| = |ew+d}* mithin

G (W, 5) = o™ {1 + 2 e —}—d\“@s} == (4 (w, 28).

fe,dj=1
el

Beiliutio gei erwihnt, daB die Bisensteinreihe zur vollen Gruppe Iy mit
; P )

Gy, 28) -+G4 (2, 28)
identisch ist.
Um fir die Thetareihe (4) die Transformationsformel

(28)  H(Z, M{WY)= [OW+D\8{Z, W) fiir ﬂf—(‘é g)eai

zu heweisen, die die Invarianz von
[T 9(Z, Wy  beziiglich 4},

zur Folge hat, geniigh es im wesentlichen, M == I zu betrachten. Man
bedient sich zweckmifilg der Darstellung

I, W) = N e,
pezin
wobei
G =8 = §{(P+il)x W +(P—il} x W}, [&] = W™
st Mit
G = (P D) X W (P i) x WY

gilt damn

=1y " %Y _m
26 s—lp] L. I/IG[ %6 Slp]

P
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Die Uschreibung auf #(Z, W) ergibt sofort (28) fitr M = I*, wenn
man im {brigen beachtet, dald #(Z, W) beziiglich I, invariant ist.
Die Invarianz von [T|R*|T|™! beatiglich £F mit dem durch (11)

und (12) erkliirten Operator B* ist mit Hilfe der Identitiit
i,

[ ¥

L, 0 0 A} N
= ¥ e = A -  — /] PR ?‘ Te— I
4 e T N TG T oyt

zu bheweisen. Ty ergibt sich

{29) ITIE* D)™ = (A4, —3( A+ 4,)
mit
o2 o2
do = (ama 8’02)

Im Falle n = 2 ist dag zn dem Paar O, gehirige Glied in der The-
tareihe (3) unabhinglg von wu, falls Rang (0, D) < 2 ist, weil dann not-
wendig 0D —DC" = 0 igt. UTberdies ist

0 | —wlelG) _ _mpig,_! 6

= -
0 dali in der Reihendarstellung (4) von B 9(Z, W) tatsichlich alle Glieder
zu Paaren O, I mit Rang(C, D) < 2 heraunstallen.

el

§ 2. Die FEisensteinveihe G,(Z, ). Die Eisengteinreihe G (7, 8) wird
dureh das Integral {6) ecingefithrt. Die Ausrechnung erfolgt nach dem
in [3], §15 dargelegten Verfahren. Dabei ist os zweckmiiBig, den Operator
By auf die Form

R e |PIAITREN mit M — if;lwa%l
zu bringen. W bezeichnet den xu M adjungicrten Operator. Der Ubergang
von den symmetrischen Paaren ¢, D mit Rang(C, D} = 2 zu den teiler-
fremaden Paaren hat dags Auftreten des Produkts £(2s) £(28—1) in (14)
zur Folge. '

Um die analytischer Higenschaften wvon &4(Z, 5} auf Grund der
Integraldarstellung (7} festzustellen, ist eine genauere Abschitzung des
Integranden erforderlich, dic im Hinblick auf die spitere Anwendung
gleich in Abhiingigkeit von Z ¥ ausgefiihrt wird. Mit den ablkiirzenden
Bezeichnungen

P[g,} = FE, F=¥F0 1 =7[F], OF-DC = (_ﬂg g)

o{(OD" —DC"Y8) == —2qu, ¢ = 0D — D'
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nimmt das allgemecine Glied der Reihe R*$(Z, W) die Form

30 B B A X N s
GO e e | T ar ar, | ;mz
1
bt |, Ez_é_ﬁ_} o)+ 2migu

Yo
0 ¥
positive Kopstanten bezeichnen; denn diese Ungleichung ist gleich-

wertig mit
E 0VILH 0 - H 0
o BllxvyY 3 E o E

wnd X[VY™' ist auf § beschriinkt, Damit wird

an. Fiir ZeF st P> ei( 1), wobel ¢, und im Folgenden «,, ¢4y ...

¢ ot p
2§ ] > arerey-im,
und mit ¢, = OVY, Dy = DY Y~ ergibt dich die Abschitzung

Qz » Qﬂ 1 [UrD;*DlOl] 2
PP QYO W 160 DuD

Der absolute Betrag von (30} kann also durch
LSS Lo P
626”5"(1 [7]]

abgeschitzt werden. Da P =~ _{%SE fiir Ze%, so erhilt man schlielilich
Fy 4
mit der in [3], 8. 234-235 ausgefiibrten Schiufliweise

e o4
(31) [R*D(Z, W) < ¢ge OV o (1))

ol ST (V) Hin 26, WeB

denn T[? 0] isf reduziert, wenn W in § liegt.

In jedem Streifen o < Res < f ist s(1 — s)5(s) bekanntliel beschrinkt.
Auf Grund der Fourierentwicklung (10) erkennt man, dafll 5(28)G(w, §)
in 5 = § holomorph ist. Die Beziehung (9) ergibt daher dic Abschitzung

(s— s —~1)p(ds —QG(W, s — P < ev*  Ffiir WeF, e < Res<f
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mit positiven Konstanten ¢, », die nur von «, § abhiingen. Das mit (s — 1) %
X(s—1)n(4s —2) multiplizierte Integral (7) wird also majorisiert durch

oy
2ec, (o X)) fe ﬂ5°mfv"“"y*2dmdydud@
g*

© e
< 200, (o (T))* fff G°°{‘Y}@;"””y“2dydv
i3
. = ‘"57—&"
< eeg{a(X))* fe ) gt g
i3

<eeg e} M I —3)o( XY fiir ZeF,

sofern = > 3 gewihlt wird. Damit ist gezeigt, dafl die Funktion
9(Z, 8) = (s— 1) (3 —1)n{ds —2) &,(4, &)

ganz ist und einer Abschitzung
(32) Ww(Z, )l < Clo(V)) fir ZeF, a < Res < 8
mit positiven Konstanten €, 1 gentigh, die nur von e, 3 abhingen.

§ 3. Die Dirichletsche Reihe (7, g;8). Den Angaben in [3], §§8
und 19 ist zu entnehmen, daB der mit

0 19 .0 0 _1(8 .0
0z 2\ox '8y ) @z 3\ax "'y
gebildete Operator

_ _ 0\ @
P = o {(Z~Z) ((Z—Z) —a—z—) 32_}

beziiglich £, invaviant ist. Da cine Transformation

o _ A4 B
Z—AZAB)CZA-DY T, B AZ 1 BYCZ D) mit (0 D)EQM

die Operatoren

2, 7] i a2l
M =175 — w7 z
w = E Iaz % —Z|
bezw,
_REL g1 8 Lp
N o= r__Z 2 . ZWZ 3
= 14 I By i | |
in
\CZ -+ DI OZ + DI M, |1CZ + D~ |0F 1D} #
bezw.

[CZ - D" OZ + DN 10Z + D% |CF +D|~*
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iiberfithrt, erweist sich auch

n—}-ﬂ A 1

z-7 "
~|17-2]

Gy, = N_ M, = |Z—Z[ ¢

VA

als ein beziiglich @, invavianter Operator. Die Operatoren 6, (v — 1, 2)
seien durch

X6, Y™ =, (»—=1,2)

] 7,
erkldrt. Hine Umrechnung auf BF and — 7 ergibt dann fir den durch

(33) B = Oy (k— 1) (k{01 +k(k~2)

definierten Operator im Falle n == 2 die Darstellung (23), wobei B, wegen
der auszutiibrenden Integration (21) zweckmiiBig anf die Gestalt

3 3 .
L A h—o i . 3 R
=¥ M|Y| M mit M e Y] T

gebracht wird; M bezcichnet den zu M adjungierten Operator.
Fir die Abschatzung der Reihe (19) benotigt man die bekannte Ab-
schatzung
la (V)] < O(D(N)ff

fur die Fourierkoeffizienten a () ciner Modulform vom Gewicht k. Hierin
ist

N, O
D(N) = |Ny|, wenn N = (0 ! 0)[17]; U nnimodular, [Ny > 0,

Die zu den Paaren N,, Ny 0 mit N, +N, 3+ 0 gehorigen Glieder in {19)
werden von K annulliert. Das ist sofort einzuschen, wenn man sich klar
macht, dall unter den gegebenen Voraussetzungen

N, =4,N mit geeigneten 1,eR (v =1,2) und N =0

gilt, wobei natiirlich || = 0 sein mub, sofern nicht N, = N, — 0 ist.
Mit Hilfe von (14) und (22) erhalten wir fiir die Funktion (23) die
Darstellung

(84) [ s+ 1 k) (s +L—R)n(ds + 4 —4k) Ey(Z, 542 k) | Y PR (2) g (%) deo.

¥

Sehitat man Bf(Z)g(Z) in dhnlicher Weise wie B*#(Z, W) ab und beachtet
{32), 8o kann fir den Betrag des Integranden von (34) in jedern Strei-



238 Hang Maad

fen a<{ Res < p cine Schranke der Art Ce ) gefunden werden mit
positiven Konstanten ¢ und ¢, die nur von e, 8, f, ¢ abhiingen. Mithin
stellt (34), also auch (25} eine ganze Funktion dar. Die Invarianz von {(34)
beziiglich s->2k—2 ¢ folgt sofort aus der von (13) besiiglich s—>i—s.
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