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1. Es bezeichne X ∨ Y die 1-Punkt-Vereinigung zweier topologischer Räume X und Y .
Berechnen Sie H∗(S

2 ∨ S2 ∨ S4), H2(S
2 × S2) mit Hilfe von Zellkomplexen.

2. Es sei Σg eine geschlossene, orientierbare Fläche vom Geschlecht g. Berechnen Sie die
Homologie von Σg.
Hinweis: Verwenden Sie zelluläre Homologie. Um eine CW Struktur auf Σg zu erhal-
ten, verwenden Sie, dass die Fläche durch Identifizieren von Paaren von Seiten eines
regelmäßigen 4g-Ecks erhalten werden kann.

3. Berechnen Sie die zelluläre Homologie von RP n für beliebiges n. Finden Sie eine CW-
Struktur für den komplexen projektiven Raum CP n und verwenden Sie diese, um die
Homologie H∗(CP n) zu bestimmen.

4. Gegeben seien endlich erzeugte abelsche Gruppen G0, . . . , Gn mit G0 ̸= 0 frei und Gn

frei. Konstruieren Sie einen Raum X mit Hi(X) ∼= Gi für i = 0, . . . , n.


