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Aufgabe 13) Fiir eine endliche Menge M betrachten wir den Ring Ry =
{f : M — Z} aller Abbildungen von M nach Z mit komponentenweiser
Addition und Multiplikation.

(a) Zeige, dass fiir jeden Korper K die Menge Ry (K) = Hompinge(Ru, K)
sich bijektiv auf M abbildet.

(b) Zeige, dass Ry ®z Ry zu Ryrypr isomorph wird, indem man f; ® fo mit
der Abbildung (mq, ms) — fi(my) - fa(ms) identifiziert.

(c) Sei jetzt M = G eine endliche Gruppe mit Einselement 14. Fir f € Rg
betrachten wir

to(f) € Re ®z Re = Raxe = (g1, 92) — f(9162)

io(f)€Ra:g— flg™h),  elf)=f(lg) €L
Zeige, dass die Abbildungen g, ig, €9 auf Spec(R¢) die Struktur eines Grup-
penschemas induzieren. Es heifit konstantes Gruppenschema zur Gruppe G.

(4 Punkte)

Aufgabe 14) Zeige, dass die Endomorphismen des Gruppenschemas G, / Spec(Z)
genau aus den Vielfachen der Identitdt bestehen.

(3 Punkte)

Aufgabe 15) Seien X, Y Schemata von endlichem Typ iiber Spec(C). Zeige:
Die analytische Topologie auf (X x¢Y')(C)gy, stimmt mit der Produkttopolo-
gie auf X (C)gp, X Y (C)gy, tiberein. X (C),y, ist genau dann hausdorffsch, wenn
die Diagonale {(z,z)|z € X(C)} in (X X¢ X)(C),n abgeschlossen ist.

(3 Punkte)



