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Aufgabe 10) Berechne das Faserprodukt X1×X X2 für X1 = Spec(Z/12Z),
X = Spec(Z) und X2 = Spec(Z/21Z).

(2 Punkte)

Aufgabe 11) Leite aus den Definitionen von Lokalisierung und Tensorpro-
dukt her, dass für Elemente f, g eines Ringes R die Ringe

Rf ·g und Rf ⊗R Rg

isomorph sind.

(3 Punkte)

Aufgabe 12) Zeige: für die Ringe R1 = Z[X1, Y1] und R2 = Z[X2, Y2] wird
durch

φ : X1 7→ X2Y2, Y1 7→
1

X2

ein Isomorphismus zwischen den Lokalisierungen (R1)Y1 ∼ (R2)X2 gegeben.

Das Schema S entstehe durch Verklebung von Spec(R1) mit Spec(R2) ent-
lang der offenen Teilmengen D(Y1) und D(X2). Zeige, dass es genau einen
Morphismus von Schemata π : S → Spec(R) mit R = Z[X, Y ] gibt, dessen
Einschränkung auf Spec(R1) von dem Ringhomomorphismus

ψ : R→ R1, mit X 7→ X1, Y 7→ X1Y1

induziert wird. Versuche π geometrisch zu beschreiben.

(4 Punkte)
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