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Aufgabe 4) Betrachte auf C die Garbe O der holomorphen Funktionen als
Garbe von abelschen Gruppen sowie den durch Ableiten festgelegten Gar-
benmorphismus D : O → O:

DU : O(U) → O(U), f 7→ f ′.

Zeige, dass die Kokern-Prägarbe F = coker(D) nicht trivial ist, und berechne
ihre Garbifizierung F+. (2 Punkte)

Aufgabe 5) Für einen Körper K Sei A = K[X, Y ] und m = (X, Y ) sowie
U = Spec(A)\{m}.

Berechne O(U) mit Hilfe der Garbenaxiome und Hartshorne Prop. II.2.2
unter Verwendung der offenen Mengen U1 = D(X) und U2 = D(Y ).

(3 Punkte)

Aufgabe 6) (a) Zeige, dass durch

φ : X 7→ T 2 − 1, Y 7→ T (T 2 − 1)

ein injektiver Ringhomomorphismus

φ : A = Z[X, Y ]/(Y 2 −X2(X + 1)) → B = Z[T ]

festgelegt wird.

(b) Wie kann man das Bild von φ in B beschreiben?

(c) Sei a ∈ A die Restklasse von X. Bestimme ein Elemente b ∈ B, so dass
man einen Isomorphismus für die Lokalisierungen Aa →̃ Bb erhält.

(4 Punkte)
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