Mathematisches Institut der Uni Heidelberg
Prof. Dr. R. Weissauer/ Dr. U. Weselmann

ﬁbungen ”Komplexe Mannigfaltigkeiten” WS 08/09

Blatt 5 Abgabe bis Freitag 21.11.2008 14:15

Aufgabe 11) (a) Zeige: Fiir U C C" offen und hj, € C*(U) gehort
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genau dann zu einer hermiteschen Metrik auf U, wenn die Matrix (hjx(z))
fiir alle z € U hermitesch und positiv definit ist.

(b) Zeige unter Benutzung von Aufgabe 3): Ist U ein Polyzylinder und gehort
w € AL mit dw = 0 zu einer hermiteschen Metrik auf U, dann ist w in der
Form w = i - 90a mit « : U — R darstellbar, wobei fir alle zg € U,wy €
C™, wo # 0 gilt: Die Funktion 3 : (z,y) — «a (20 + (z + iy)wy) erfiillt:
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(c) Zeige: Ist U C C" offen und erfiillt o : U — R fiir alle 2 € U,wy €
C", wy # 0 die Bedingung (*) aus (b), so ist w = i - d0« die Kahlerform zu
einer Kéhlermetrik auf U.

(5 Punkte)
Aufgabe 12) Verifiziere fiir die folgenden Funktionen a jeweils die Vo-

raussetzung (*) aus 11)(b) und berechne die zugehorigen Kéhlerformen und
Kahlermetriken:

(@)U ={(21,...,20) €C" | >0 |z]* <1} und a(2) = log (1 — >0, |zi]%).

(b) U ={(z1,...,20) €C" | Im(z;) >0} und a(z) = > log (Im(z)).

(YU ={Z € Mat,(C) | Z ="Z, Im(Z) pos. def.} und a(Z) = log(det(Im(Z))).
(24+1+3* Punkte )



