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Aufgabe 1. (6 Punkte)
(a) Man bestimme einen T0-Raum, der kein T1-Raum ist.
(b) Man bestimme einen T1-Raum, der kein T2-Raum ist.

Aufgabe 2. (6 Punkte)
(a) Sei X ein T3-Raum. Man zeige, dass die folgenden Aussagen äquivalent sind:

(i) X ist ein T0-Raum.
(ii) X ist ein T1-Raum.
(iii) X ist ein T2-Raum.
Man folgere, dass X genau dann regulär ist, wenn X ein T2-Raum ist.

(b) Man bestimme einen T3-Raum, der kein T0-Raum ist.

Aufgabe 3. (6 Punkte)
(a) Sei X ein T4-Raum. Man zeige, dass die folgenden Aussagen äquivalent sind:

(i) X ist ein T1-Raum.
(ii) X ist ein T2-Raum.

Man folgere, dass X genau dann normal ist, wenn X ein T2-Raum ist.
(b) Man bestimme einen T4-Raum, der ein T0-Raum, aber kein T1-Raum ist.

Aufgabe 4. (6 Punkte)
(a) Sei X ein T4-Raum. Man zeige, dass die folgenden Aussagen äquivalent sind:

(i) X ist ein T3-Raum.
(ii) X ist ein T3a-Raum.

Man folgere, dass X genau dann vollständig regulär ist, wenn X regulär ist.
(b) Man bestimme einen T4-Raum, der kein T3-Raum ist.


