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Aufgabe 39 Sei (X, h) eine Kähler-Mannigfaltigkeit der Dimension n mit
Kählerform Ω.

1. Man zeige: alle Ωk := Ω ∧ . . . ∧ Ω︸ ︷︷ ︸
k−mal

sind geschlossen.

2. Man zeige, dass Ωn bis auf einen konstanten Faktor gleich der Volu-
menform ist.

3. Man zeige, dass für kompaktes zusammenhängendes X

b2k > 0 für 0 ≤ k ≤ n

gilt.

(4 Punkte)

Aufgabe 40 Sei (X, h) eine Kähler-Mannigfaltigkeit.

1. Man zeige, dass holomorphe Differentialformen stets harmonisch sind.

2. Sei X nun eine kompakte Riemannsche Fläche (dimX = 1) mit Kähler-
metrik h. Dann ist jede harmonische 1-Form ω von der Form ω1 + ω̄2,
ωi ∈ Ω(X) holomorphe 1-Form.

(4 Punkte)

Aufgabe 41 Sei U ⊂ Cn ein offener Teil mit der hermiteschen Metrik
h( ∂

∂xi
, ∂

∂xj
) = δij. Man rechne die Kähleridentität [∂̄∗, L] = i∂ mit dem

Lefschetz-Operator L(α) = α ∧ Ω nach.

(4 Punkte)
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