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Aufgabe 32 Man beweise das holomorphe Lemma von Poincare für eine
“Polykreisscheibe” U = U1×. . .×Un, Ui ⊂ C offene Kreisscheibe. Es besagt,
dass es zu jeder holomorphen p-Form ω (p > 0) mit dω = 0 eine holomorphe
(p− 1)-Form α mit ω = dα (= ∂α) gibt.

(4 Punkte)

Aufgabe 33 Man fasse P1(C) als Menge der eindimensionalen Vektorräume
in C2 auf. Sei

X := {(P,L) ∈ C2 × P1(C) | P ∈ L}.

Man betrachte die Abbildungen

φ1 : V1 = C2 → X, (u, v) 7→ ((u, uv), [1, v]),

φ2 : V2 = C2 → X, (u, v) 7→ ((uv, v), [u, 1]).

Man zeige, dass die Bilder

U1 = φ1(V1), U2 = φ2(V2)

offen in X sind und topologische Abbildungen Ui → Vi induziert werden. Die
Umkehrabbildungen

ϕ1 : U1 → V1, ϕ2 : U2 → V2

sind somit Karten. Man zeige, dass sie holomorph verträglich sind und somit
eine komplexe Struktur auf X definieren. Man zeige, dass die Abbildung

π : X → C2, π(P,L) = P

holomorph ist. Man bestimme ihre Fasern π−1(a), a ∈ C2.

(4 Punkte)
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Aufgabe 34 Sei X = Cn/L ein komplexer Torus. Man zeige

dim Ωp(X) =

(
n
p

)
.

Es darf benutzt werden, dass jede L-periodische holomorphe Funktion auf
Cn konstant ist.

(4 Punkte)
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