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∑

Punkte

1 . Aufgabe (6 Punkte):
Es sei f ∈ Z[X] ein normiertes irreduzibles Polynom mit Nullstelle α. K sei der durch Adjunktion
von α aus Q hervorgehende Zahlkörper. Weiter sei k ∈ Z gegeben. Zeigen Sie

a)
NK/Q(k − α) = f(k).

b) Es gibt genau dann einen Primteiler p|p mit p|(k − α), wenn p|f(k) gilt.
In diesem Fall ist p = (p, k − α) und hat den Restklassengrad f(p/p) = 1.

2 . Aufgabe (6 Punkte):
Berechnen Sie die Klassengruppe von Q(

√
1141). Hinweis: Minkowskischranke (2. Aufgabe vor-

letztes Blatt) und 1. Aufgabe.

3 . Aufgabe (6 Punkte):
Zeigen Sie, daÿ der Ganzheitsring von Q(

√
−163) faktoriell ist und die Zahlen n2 − n + 41 für

ganze n in −40 < n < 41 Primzahlen sind.

4 . Aufgabe (6 Punkte):
Folgern Sie aus den 4. Aufgaben der vorangegangenen Zettel den folgenden Satz:

0.0.1 Satz: Ist K ein quadratischer Zahlkörper der Diskriminante D < 0, dann sind die Ideal-

klassen aus OK in Bijektion mit den Tripeln (a, b, c), so daÿ b2 − 4ac = D, |b| ≤ a ≤ c und b ≥ 0,
wenn |b| = a oder a = c.
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