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Alle auftretenden Vektorrdume (V,W,...) sind lokal-konvexe Vektorrdume iiber einem nicht-archi-
medischen, vollstdndigen Kérper K mit Norm | | und Bewertungsring O.

Aufgabe 1. _ (4 Punkte)

Sei g(X) = XP — X € Fi(Qp,Qp) und f(X) = > 7 Y™ € F1(Qp, Qp). Zeigen Sie: f o g ist eine
P

wohldefinierte Abbildung B;(0) — Q,, aber f o g existiert nicht als Element in F1(Q,, Qp).

Aufgabe 2. (4 Punkte)
Zeigen Sie:

a) K ist sphérisch vollstdndig genau dann, wenn K c-kompakt ist.

b) Sei f:V — W eine kompakte Abbildung und B C V ein beschrankter O-Untermodul. Dann
ist f(B) beschrénkt und c-kompakt in .

Aufgabe 3. (4 Punkte)
Sei g : V — W eine kompakte Abbildung. Zeigen Sie:

a) Falls h : Vi — V und f : W — W stetige lineare Abbildung sind, so ist fogoh: Vi — W)
kompakt.

b) Ist g(V)) C W’ fiir einen abgeschlossenen Unterraum W’ C W, so ist g : V. — W’ kompakt.

Aufgabe 4. (4 Punkte)

Sei (V;);en ein induktives System von Vektorriumen mit injektiven kompakten Ubergangsabbildungen
: Vi = Vi fiir alle n und kanonischen Abbildungen jiy, : Vi — lim V;, fiir alle m. Zeigen Sie:

Ist B C lg V,, beschrinkt, so existiert ein m € IN und eine beschrankte Menge B,, C V,, mit

Jm(Bm) = B.
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