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Wie in der Vorlesung arbeiten wir mit einem Euklidischen endlich-dimensionalen R-Vektorraum E.

Aufgabe 1. (4 Punkte)
Sei @V das duale Wurzelsystem zu einem Wurzelsystem ® sowie AY = {a"| a € A}. Zeigen Sie: AV
ist eine Basis von ®.

Aufgabe 2. (4 Punkte)
Sei v1,...,7 eine Basis von E, H,, = {z € E| (x,7;) > 0}, ® C E eine beliebige endliche Teilmenge
sowie P, die Hyperebene assoziiert zu o € ®. Zeigen Sie:

a‘) E\UaGCPPOé 750)7
b) (), By, #0.

Aufgabe 3. (4 Punkte)
Sei A = {aq,...,aq} C @ eine Basis von ® und sei 0 # \ = Zi’:l ki, k; € Z, alle k; > 0 oder alle
k; < 0. Zeigen Sie: Entweder ist kA € ®, oder es existiert ein o € W, sodass o(\) = 22:1 klo; mit
bestimmten &, > 0 und bestimmten k. < 0.

Hinweis: Angenommen, kX & ®, so P\ ¢ (J,eq Pa- Finden Sie ein p und ein o mit 0 = (A, ) =
(oA, o).

Aufgabe 4. (4 Punkte)
Seien a # € ® und Spang(a, 3) =: E' C E. Zeigen Sie, dass E' N ® bzw. @, 3 := ¢ N (Za + Z)
Wurzelsysteme fiir £’ sind. Stimmen diese iiberein? Zeigen Sie im Falle o, 3 € A, dass die Weyl-
Gruppe W, g von @, g erzeugt ist von den Einschrénkungen 7,, 75 auf E' von 04,04, d.h. W, g ist
eine Untergruppe von W.
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